CHAPITRE 3

FRACTIONS : SIMPLIFICATION, PROPORTION

1 Ecriture décimale et écriture fractionnaire

4 N\
Définition 8 (fraction)

Soient a un nombre entier et b un nombre entier non nul.

Le quotient de a par b est le nombre qui multipli€ par a donne b.
On peut le noter de deux fagons :

a:b Ou encore

ol

a .
Le nombre o est une fraction.

Le nombre a est le numérateur.

Le nombre b est le dénominateur.
g J

Exercice 3.1
Representez par une fraction la partie coloriee de chaque figure.

13



3 Fractions : simplification, proportion

Réponse
1. Dans la figure 1, 2. Dans la figure 2, 3. Dans la figure 3,
la partie coloriee la partie coloriee la partie coloriee
represente la frac- represente la frac- represente la frac-
tion ... tion ... tion

Exercice 3.2

Ecrivez si possible sous forme de nombre décimal les expressions ou fractions
suivantes.

7 2
Rappel de sixieme : une somme de fractions décimales peut s’écrire sous la

forme d’un nombre decimal.

Rappel de sixieme : un quotient n’est pas toujours un nombre décimal! On ne
peut pas toujours ecrire une fraction comme un nombre decimal.

-

Définition 9 (écriture fractionnaire)

Soient a un nombre entier ou décimal et b un nombre entier non nul.
a

Le nombre b

est L'écriture fractionnaire du quotient de a par b.

Remarque

En d’autres termes, une fraction est une ecriture fractionnaire dont le numérateur
et le dénominateur sont obligatoirement des nombres entiers.

Exercice 3.3
Pour chaque nombre, indiquez s’il s'agit d’une fraction ou une ecriture fractionnaire;
indiquez le numerateur et le denominateur :

1. Le nombre i est

13
Le numérateur est ... et le dénominateur est
123.567
2. Le nombre —/————
€ nombre —=7 g
Le numerateur est ... et le dénominateur est
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3 Fractions : simplification, proportion

2 Représenter une fraction sur une droite graduée

Méthode (repérer une fraction sur une droite graduée)
Pour placer une fraction % sur une droite graduge :

- On partage l'unité en n segments de longueurs égales.

- On reporte a fois cette longueur a partir de l'origine.

Exercice 3.4

. % . . . 4 8
Placez sur une droite graduee les points d’abscisses respectives 7 et 7

Réponse

- On trace une droite en plagant une origine O et un point | (par exemple) d’abs-
cisse 1.

- Le denominateur commun a ces deux fractions est 7.

- On partage donc l'unité en ... parties €gales et on prolonge la graduation
au-dela de l'unite autant que necessaire.

- On place ensuite le point A d’abscisse ... et le point B d'abscisse

3 Quotients égaux et simplification de fractions

3.1 Généralités

( \

Propriété 10 (quotients égaux)

Soient a, b et ¢ des nombres relatifs avec b #0 et c # 0.

Alors :
a axc ot a_a=xc
b bxc b b+c’
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3 Fractions : simplification, proportion

Propriété 11 (multiplier le numérateur et le dénominateur par un méme nombre

On ne change pas la valeur d’une fraction si on multiplie ou si on divise le nume-
rateur et le dénominateur par un méme nombre non-nul.

Exercice 3.5

Complétez les écriture suivantes :

X 2 +3
.......... . RN
3 _ 3x2 _ 15 _ 15+3 _ -
5 5x2 21 213
........... v ETISUNNON 4
X 2 =3
Multiplier par un méme nombre. Diviser par un méme nombre.

e a

Propriété 12 (simplifier une fraction)

On simplifie une fraction en la transformant en une fraction égale qui possede un
numeérateur et un dénominateur plus petits.

\ J

4 N\

Définition 10 (fraction irréductible)

Une fraction irréductible est une fraction qui ne peut pas étre simplifiée : on ne

peut pas trouver de fraction égale dont le dénominateur et le numérateur soient
plus petits.

(. J

Exercice 3.6
Simplifiez les fractions suivantes :

o= 12
-2
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3 Fractions : simplification, proportion

3.2 Simplifier une écriture fractionnaire

Méthode (simplifier une écriture fractionnaire)

Pour simplifier une ecriture fractionnaire, on peut multiplier le numérateur et le
dénominateur par 10, par 100, par 1000, ... pour obtenir une fraction dont le

numerateur et le denominateur sont des entiers.

Exercice 3.7
Transformez en fraction les ecritures fractionnaires suivantes :

Réponse
3,7 3,7x ...
14 14 x ...
6 5,41 5,41x ...
2,9 29x ...

c 014  014x .
2,983 2,983 x ...

3.3 Simplifier une fraction en utilisant les critéres de divisibilité

Méthode (simplifier une fraction en utilisant les critéres de divisibilité)

Pour simplifier une fraction, on peut appliquer les criteres de divisibilité usuels

au numeérateur et au denominateur.

Exercice 3.8 . . )
Simplifiez les fractions suivantes a l'aide des criteres de divisibilite.

3 340 b 315
" 360° T 4957
Réponse
. e 340
a. Simplifions 360 °
- Premiere €tape : le chiffre des unités de 340 et de 360 est ..., donc ces

deux nombres sont divisibles par 10 et :
340 340+-10
360 36010
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3 Fractions : simplification, proportion

- Seconde €tape : le chiffre des unités de 34 et de 36 est pair, donc ces
nombres sont divisibles par ... et:

3i_34+2_
36 362 ...
La fraction —— est

315

495°

- Premiere €tape : le chiffre des unités de 315 et de 495 est ..., donc ces
nombres sont divisibles par
315 315+5
395 4955 ...

- Seconde €tape : les somme des chiffres de 63 et de 99 sont des multiples
de 9, donc ces nombres sont divisibles par

b. Simplifier

63 63:9
99 99:9 ..

La fraction —— est

3.4 Simplifier une fraction a I’'aide de décomposition en produits de facteurs
premiers

Propriété 13

On peut décomposer le numérateur et le dénominateur d’une fraction en produits
de facteurs premiers de fagon a faciliter une simplification.

Exercice 3.9
Simplifiez les fractions suivantes en utilisant la decomposition en facteurs premiers.

3 420 1656
T 2347 " 2052°
Réponse

420_2><2><3><5><7_,Z><2><Z><5><7_2><5><7_
234 2x3x3x13  ZxZAx3x1l3  3x13

1656 2x2x2x3x3x23 ZxZx2xBZxFx23 2x23 ..
2052 2x2x3x3x3x19 ZxZxFx3xFx19 3x19 ...

Exercice 3.10
Simplifiez les fractions suivantes en utilisant la decomposition en facteurs premiers.

M. Giroux - Cours de cinquieme 2024-2025 18 www.mathambule.org
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a 2 b E
" 48" " 54°
Réponse
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